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MERTEKEGYSEGEK

Bevezetés

Mértékegységeknek hivjuk azokat a méréshez hasznalt egységeket, amivel a kiilonb6z6
mennyiségeket pontosan meg tudjuk hatdrozni. Igy a mérendd mennyiségeket Gsszehasonlitva a
mértékegységgel megkapjuk a mérészamot, amely kifejezi, hogy az illeté mennyiség hanyszorosa a
mértékegységnek. A mérések megkonnyitése €s a konnyebb informécié dramlés céljabol sziikséges,
hogy egységes mérési szabvanyokat hozzunk létre, vagyis sziikségiink van a mértékegységek
rendszerére. A tudomanyos mértékegységek valojaban a régi suly- és térfogat-mértékek
altalanositasabol keletkeztek, melyeket mar régota hasznalunk a kereskedelemben. Ebbdl fejlodott
ki a napjainkban hasznalatos Nemzetkozi Mértékrendszer, amely az egységesitett mértékegységeket
foglalja magaba. Gyakran taldlkozunk viszont olyan mértékegységekben megadott értékekkel,
amelyek mar elavultak, vagy hazdnkban nem is (voltak) hasznéalatosak. A kovetkezd feladatokban
talalkozunk a napjainkban hasznalatos mértékegységek mellett az tGgynevezett ,régi”
mértékegységekkel is.

Mintapéldak

1.) A szeszes italok mérésénél régen az ako, pint, icce és korso mértékegységeket hasznaltak. 30
pint és 10 korsé ugyanakkora (rtartalma, mint egy ako6. 3 korso Urtartalma egyenld 2 icce
Urtartalmaval. 1 pint Grtartalma 2,5 deciliterrel tobb, mint 1 icce és 1 korso {irtartalma egyiitt. 3
pint ital annyit jelent, mint 4 icce és 3 korso egyiitt. Mennyi az egyes mértékegységek
Urtartalma a napjainkban hasznalatos mértékegységekben kifejezve?

Megoldas:

A feladatban szereplé Osszefliggéseket figyelembe véve (és a korsot K-val, az akot A-val, a
pintet P-vel, az iccét I-vel jelolve) a kovetkez6 egyenléségeket irhatjuk fel:

1A=30P+10K (1)
3K=21 2)
1P=11+1K+25dl (3)
3P=41+3K (4)

A (4) egyenlGségben a 4 iccét 6 korsora cserélve (a (2) egyenldség értelmében), adodik, hogy:
3P=9K (5)

A feladatsort Osszeallitotta:
Dr. Fiilop Zsolt



2)

3.)

vagyis 1 pint Grtartalma 3 korsoénak felel meg.

A (3) egyenldség mindkét oldalat megkétszerezve adodik, hogy:
2P=21+2K+5dl (6)

A (6) egyenlOségben a 2 pintet 6 korsora, mig a 2 iccét 3 korsora cserélve adodik, hogy:
6K=5K+5dl (7)

A (7) egyenldségbdl adodik, hogy egy korso trtartalma 5 dl. Ebbol megallapithatd, hogy egy
pint (vagyis 3 korso) trtartalma 15 dl, azaz masfél liter, mig egy icce (masfél korso) trtartalma
7,5 dl. Egy ako¢ trtartalma pedig 30 - 15 + 10 - 5 = 500 dl, vagyis 50 liter.

Janos gazdanak 132 véka gabondja termett, ezt a mennyiséget teljes egészében az allatok
1 M r r r r
takarmanyozasara forditotta. A lovak megették a termés " részét. A disznok a termés felét és

még 8 véka gabonat ettek meg. A juhok a termés hatodat és még 93 liter gabonat ettek meg.
Hany liter gabona fér el egy vékaban?

Megoldds:

) 1,11 11 o A
Az allatok takarméanyozasara Gsszesen a termés " + > + o = 1 reszére és még 8 veka és 93

. I3 . ’ . . I3 . . 7 r 1 I3 I3 7
liter gabonara volt sziikség, ez viszont a teljes termést jelenti. Tehat a termés 1, resze 8 véka és

1
93 kg, ez viszont egyenld a 132 véka e részével, azaz 132:12 = 11 vékaval. Tehat a 3 véka

gabona 93 kg, igy egy vékaban 31 kg gabona fér el.

Janos bacsi és Pista bacsi kocsméaba mentek. Janos bacsi 6 kupica és 10 stampedli, mig Pista
bacsi 12 kupica és 10 stampedli palinkat ivott. Végiil megallapitottak, hogy Pista bacsi
masfélszer annyit ivott, mint Joska bacsi, és ketten Osszesen masfél liter palinkat ittak. Hany
centiliter egy kupica és egy stampedli kiilon-kiilon?

Megoldas:

Pista bacsi masfélszer annyit ivott, mint Joska bacsi, ezért a kdvetkezd egyenldség all fenn:
9K+158S=12K+10S

A fenti egyenldség mindkét oldalabdl eltavolitva 9 kupicat és 10 stampedlit, kvetkezik, hogy 3
kupica egyenld 5 stampedli Urtartalmaval. A kettdjiik fogyasztasa 18 kupica és 20 stampedli,
amely Osszesen 18:3 -5 + 20 = 50 stampedlit jelent. Figyelembe véve, hogy egyiitt masfél
liter palinkat ittak, kdvetkezik, hogy egy stampedli Grtartalma 150: 50 = 3 cl, mig egy kupica
Urtartalma (5-3):3 = 5 cl.

A feladatsort Osszeallitotta:
Dr. Fiilop Zsolt



4.) Jbzsi bacsi és Pista bacsi htst arusitanak magyar embereknek és angol turistaknak. A magyarok
a hust kilogrammban, mig az angolok fontban kérik. Jozsi bacsi 24 kg és 80 font hust, mig Pista
bacsi 39 kg és 180 font hust adott el. Utana megallapitottak, hogy ha Jozsi bacsi az altala
eladott hus egynegyedével tobbet, mig Pista bacsi az altala eladott hus egyharmadéval
kevesebbet ad el, akkor Pista bacsi 5 kg-mal tobb hust adott volna el. Hany dkg egy font hus?

Megoldas:

Ha Jozsi bacsi az altala eladott his egynegyedével tobbet ad el, akkor 30 kg és 100 font hust
értékesitett volna. Ha viszont Pista bacsi az eladasanak egyharmadaval kevesebbet értékesit,
akkor 6 26 kg és 120 font hust adott volna el. Mivel igy Pista bacsi 5 kg-mal tobbet adott el,
ezért fennall a kovetkez6 egyenldség:

30kg + 100 font +5 kg = 26 kg + 120 font
A fenti egyenldség mindkét oldalabol levonva 26 kg-ot és 100 fontot kovetkezik, hogy
9 kg = 20 font, vagyis 20 font 900 dkg-ot jelent. Tehat egy font 900: 20 =45 dkg-nak felel

meg.

Gyakorlo feladatok

1.) Egy keresked6 a hajorol kiszallva bérelt egy szekeret ahhoz, hogy eljusson a kik6t6bdl abba
a varosba, ahol az arut értékesiteni tudja. A szekeresnek a varos tavolsagat tengeri
mérfoldekben adta meg, viszont a szekeres ezt szarazfoldi mérfoldekben értette. Egy tengeri
mérfold 1850 m, mig egy szarazfoldi mérfold 1610 m. Miutan megtették azt a tavolsagot,
amelyben megegyeztek, a kereskedd megallapitotta, hogy a teljes tavolsagbol még hatra van
24 tengeri mérfold. Hany méter tavolsagra van a varos a kikotdtdl? Ez kortilbeliil hany
kilométernek felel meg?

2.) Egy ingatlaniroda harom telket értékesitett. Az els6 telket 168 millio forintért adtak le,
ennek teriilete masfél hektar volt. A masodik telek ara 155 milli6 forint, teriilete egy hektar
és 3500 négyzetméter. A harmadik telek 73 millidé forintba kertilt, ennek teriilete 4500
négyzetméter volt. Mennyi volt egy négyzetméternyi telek atlagos ara?

3.) Két boraszati vallalat egy bizonyos napon 0sszesen 82 hl és 35 liter bort értékesitett. Az elsd
vallalat altal eladott bormennyiség egy negyed része egyenld a masodik vallalat ltal eladott
mennyiség egy 6tod részével. Hany liter bort adott el a két vallalat kiilon-kiilon?

4.) A régi népies hosszmértékek kozott szerepel az arasz, a tenyér és a hiivelyk. 5 tenyér és 3
hiivelyk Osszesen 2 arasz hosszaval egyenld. 1 arasz egyenld 2 tenyér és 3 hiivelyk
hosszéaval. 2 tenyér és 5 hiivelyk egyiittes hossza 33 cm. Hany cm egy arasz, egy tenyér €s
egy hiivelyk kiilon-kiilon?

A feladatsort Osszeallitotta:
Dr. Fiilop Zsolt



Kitiizott feladatok

1)

2)

3)

4)

Régebben a szdvetek hosszusagat rétben mérték, egy magyar réf 62 cm, mig egy bécsi rof
78 cm. Egy magyar szabomester Bécsben vasarolt szovetet, viszont a vasarolt mennyiséget
réfben kérte. O ezt magyar réfben gondolta, viszont az osztrék arus bécsi réfben mérte ki.
Miutén a vasarlds megtortént, a szabomester meglepetten tapasztalta, hogy 8 magyar roffel
tobbet kapott, mint amennyit vasarolni szandékozott. Hany r6f szovetet akart vasarolni a
magyar szabo?

Joska bacsi birtoka 7600 négyszogol szantofold és 3 és fél hold erdd, mig a Pista bacsi
birtoka 4800 négyszogol szanto6fold és 8 hold erdd (a hold és a négyszogol foldteriilet

mérésére alkalmas régi mértékegységek). A Jozsi bacsi birtoka a Pista bacsi birtokanak a "

részével egyenld. Hany négyszogol egy hold?

Janos bacsi a borat gonci hordokban méri. Egy gonci hordo trtartalma 136 liter. Egyik

. 3 1 r Ja I3 . . ’ I .
évben tavasszal elfogyott a teljes készlet 3 része és még 3 gonci hord6. Nyéron a teljes

1 " 1
készlet " részénél 58 literrel tobb bor fogyott el. Osszel a teljes készlet P része €s még 2

gonci hordd fogyott el. Elkeseredetten allapitotta meg, hogy télire mindossze 78 liter bora
maradt. Hany gonci hordobol allt a teljes készlet?

Pista bacsi kivandorolt Amerikéba és aranyasasba kezdett. Azon a vidéken az aranyasok az
arany tomegét unciaban mérték. Néhany év elteltével Pista bacsi 144 uncia arannyal hazatért
Magyarorszagra. Itt vagyonanak egyharmadat és még 560 gramm aranyat egy haz
vasarlasara forditotta. Ezen kiviil az ingatlankdzvetitdnek ki kellett fizetni a teljes vételar
egy nyolcadat. A teljes vagyonanak egynegyed részéért vasarolt egy telket. A
mezdgazdasagi munkalatokra allatokat vasarolt, ezek 714 gramm aranyba keriiltek. Végiil
megallapitotta, hogy 6 uncia aranya maradt. Hiny gramm egy uncia arany?

Bekiildési hatarido: 2020.11.19.
Postai cim: Eszak-Pest Megyei Matematikai Tehetségfejleszté Kozpont

2600 Vac, Németh L. u. 4-6.
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FEJTOROK

Bevezetés

Olyan feladatokkal foglalkozunk, melyek megoldasa némi leleményességet, otletet igényel és nem
algoritmikus feladatmegoldasi modszerek ismeretét feltételezi. Ezért is nevezziik fejtordknek e
feladatokat. Bemelegito jelleglinek szanjuk az idei verseny elsé feladatsorat illetve kedvesinalonak
is. Reméljik kellemes id6toltésnek, szorakoztatonak itélik meg az érdeklédd didkok. Sok
szerencsét, sikert a fejtoréshez!

Mintapéldak

1.) Melyik az a legkisebb természetes szam, melyben a szamjegyek Osszege 20207

Megoldas:

Minél kevesebb szamjegybdl épitjiik fol a keresett szamot, annal kisebb lesz. 2020-ban a 9
megvan 224-szer, marad a 4. A 224 darab 9-eshez elég egyetlen szamjegyet valasztani, ez a 4-
€es.

A keresett szam: 499...9 (224 db 9-es).

2.) Hatarozzuk meg a tortkifejezés értékét, ha azonos betiik azonos, a kiilonb6z6 betiik kiillonboz6

szamjegyeket jelolnek.
C:S:0-D-A-L-A-T-0-S
B-A-L-A-T-0-N o
Megoldas:

A tortkifejezésben 10 kiilonbozo betii van, tehat mind a 10 szamjegyet hasznalnunk kell, igy a 0-t is. A
0 nem keriilhet a nevezObe, csak a szamlaldban allhat. Ezért a szamlaloban levo szorzat értéke 0, emiatt
a tort értéke is 0 lesz

A feladatsort Osszeallitotta:
Merényi Imre



3.) Két pohar koziil az egyikben 1dl bor, a masikban ugyanennyi viz van. Egy kanal bort atontiink
a vizbe, ezt jol megkavarjuk, majd innen egy kanal folyadékot (viz-bor keveréke) atontiink a
borba. A vizben lesz-e tobb bor, vagy a borban lesz-e tobb viz?

Megoldas:

Az ontogetés befejeztével mindegyik poharban 1-1dl folyadék lesz. Ezért amennyi bor hianyzik
a boros poharban az 1dl-bél, annak a helyén viz van, tehat a boros poharbdl hianyzo bor
mennyisége egyenld a vizes poharbol hidnyzd viz mennyiségével. Ez azt jelenti, hogy
ugyanannyi viz van a boros poharban, mint amennyi bor van a vizes poharban.

4.) Harom ladik6 mindegyikében 2-2 goly6 van: fehér-fehér, piros-piros, fehér-piros, és mindegyik
ladéan felirat: FF, PP, FP, ami a ladaban levé golydk szinét jelzi. Azonban mindegyik felirat
hamis. Valamelyik - altalunk valasztott - 1ladikobol kivehetiink egy golyot, s ezek utan meg kell
mondani, hogy az egyes ladikokban milyen golydk vannak. Hogyan lehet ezt megtenni?

Megoldas:

Valasszuk a PF feliratu ladat. Ha példaul pirosat htizunk, akkor az a lada PP. (PF nem lehet,
hisz hamis a felirat, és a FF nyilvan szoba sem johet). Ekkor a PP ladikoban PF nem lehet, mert
akkor a FF ladaban csak FF lehetne, de ekkor ez a felirat nem lenne hamis. Tehat a PP ladiko
valojaban FF, az FF lada pedig PF. Hasonloan targyalhat6 az az eset, amikor a PF feliratl
ladabol fehér szinli golyot htizunk.

Gyakorlo feladatok

1.) Melyik az a legnagyobb négyjegyii természetes szam, amelyben nincs két azonos szamjegy, €s
a szamjegyek szorzata 2167

2.) Az alabbi szamitasban a szamjegyeket betiikkel helyettesitettiik; azonos szamjegyeket azonos
betlikkel, kiilonb6z6 szdmjegyeket kiilonb6zd betiikkel. Milyen szamokat rejtenek a betlik?

T R E E
+ (0]
S V E N

3.) Egy futéversenyen 12, rajtszammal (1-t6l 12-ig) jelzett versenyzd indult. Mi volt a beérkezés
sorrendje, ha a rajtszam ¢és a helyezési szam szorzata mindig 1-gyel nagyobb egy 13-mal
oszthatd szdmnal?

4.) Adjunk meg olyan pozitiv egész szamot, amely felirhatdé 3 egymast kovetd egész szam
szorzataként is, és felirhato 6 egymast kovetd egész szam szorzataként is.

A feladatsort Osszeallitotta:
Merényi Imre



Kitiizott feladatok

1.) Melyik az a legkisebb természetes szam, melyben a szamjegyek szorzata 200?

2.) Tudor egy 200-jegyli szamra gondolt, amelynek szamjegyosszegét megsugta Vidornak. Vidor
kiszamitotta a neki megsugott szam szadmjegyOsszegét, s ezt megsugta Morgonak. Morgd
meghatarozta ezen szadm szdmjegyosszegét, ami kétjegyli szam volt, s ezt megsugta Hapcinak.
Hapci is meghatarozta a szamjegyosszeget, s ezt megsugta Kukanak.

Milyen szamot sugott Vidor Morgonak? Milyen szamot stigott Hapci Kukanak?

3.) Egy haromszog ¢és egy négyszog oldalainak hany kozos pontja lehet, ha nincs kozos
oldalegyenese a két sikidomnak? (Minden kiilonb6z6 esetet rajzolj le!)

4) Az 1, 2, 3,..., 15 szamokat osszuk szét 6t csoportba ugy, hogy mindegyik csoportban harom
szam legyen, s a harom szam koziil a legnagyobb egyenld legyen a masik kettd 0sszegével.

Bekiildési hatarido: 2020. 11. 19.
Postai cim: Eszak-Pest Megyei Matematikai Tehetségfejleszté Kozpont
2600 Vac, Németh L. u. 4-6.
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